المؤوسسة الخاصة : الرجاء والتفوّق ( بوزريعة) دور ماي 2022 
الشعبةة علوم تجريبية اعداد عبد المطلب 


اختبار في مادة الرياضيات المدةة: 3سا و30د 


على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين: 
الموضوع الا 
التمرين الأول: (04 نقاط) 
عيّن الافترایالصحی الوحيد من بين الاقتراحات الثلاثة مع التعليل في كل حالة مما يلي: 
02 
1 - الشکل الچبري للعدد المرکب اه 6 ب)1- ج)1-. 


i32 21 


۹ ور 5 ۳0 117 
لک الال" لد o‏ 36 هید اعد E o‏ 
م2 
- الشكل المثلثي ل آمو : +isin 2 (i‏ 2(5 ب) +isin‏ ج200 ع 2 .2(cos E+ isin‏ 


4 - مجموعة حلول المعادلة 0 -2+ 25-27 في € هي: ) ;=£ ب) [5-1-1:1 ج) )= 
5 - مجموعة النقط 14 لاحقتها 2 التي تحقّق 1-|2+1| هي: أ) مستقيم ب) قطعة مستقيمة ج) دائرة. 


التمرين الثاني: (04 نقاط) 
كيس به 9 كريات بيضاء مرقمة من 1 إلى ۰9 و6 كريات سوداء مرقمة من 1 إلى ۰6 لا نفرق بين الكريات باللمس. 
1- نسحب من هذا الكيس ويطريقة عشوائية أربع كريات في آن واحد. 
1 - احسب ,ور احتمال سحب أربع كريات تحمل كل واحدة منها رقما زوجيا. 
2 - احسب دم احتمال سحب كرية واحدة على الأقل تحمل رقما فرديا. 
3- احسب وم احتمال سحب أريع كريات تحمل أرقاما زوجية أو أربع كريات تحمل أرقاما فردية. 
4 - احسب رم احتمال سحب آریع كريات تحمل أرقاما فردية ومن لونين مختلفين. 
5 - احسب وم احتمال سحب كرية واحدة على الأقل تحمل رقما زوجيا أو كل الكربات من نفس اللون. 
6 - احسب 76 احتمال سحب کربتین فقط تحمل كل منهما رقما فرديا إذا علمت آتهما من نفس اللون. 
7- ليكن × المتغيّر العشوائي الذي يرفق بكل عملية سحب عدد الكريات السوداء المتبقية في الكيس. 
أ) بزر أن قيم المتغيّر العشوائي هي: 2 » ۰4۰3 ۰5 6. 
ب) عيّن قانون الاحتمال للمتغيّر العشوائي ۲. ثم بيّن أن )۰5 واحسب (0> +7]2-31)م . 
1- نسحب الآن كرية من الكيس» إذا كان ترقیمها من مضاعفات 3 نرجعها إلى الکیس ونسحب كرية ثانية» واذا 
کانت فرك تضعها جانبا ونسحب کر ثانية من الکیس. الحدث ره سحب كر" الى التي ترقیمها من 
مضاعفات 3. والحدث ر۸: سحب الكربة الثانية التی ترقیمها من مضاعفات 3. نش شجرة الاحتمالات التی 
تنمذج هذه الوضعية» ثم احسب (یش)م احتمال أن يكون في السحب الثاني كرية ترقیمها من اقا 3 
(في كل التمرین» ثعطی النتائج على شکل کسور غير قابلة للاختزال) 


1/4 


التمرين الثالث: (05 نقاط) 
و -5 5505 ٤‏ ع 3 
(,4:) متتالية عددية معرفة بحدها الأول 8 = ٠‏ ومن أجل كل عدد طبيعي ۰0 ر = اب 
1 - أ) برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي 7 فان 0 < ,/1. 
ب) بيّن أن المتتالية (,,):) متناقصة تماما. استنتج أن المتتالية (,,/:) متقارية. 
11 
2- بین أنه م أجل کل عدد طبيعي 11 > cn‏ وان 000 استنتج lim U,‏ . 


ا" 1 ۱ 
3- برهن بالتراجع :أنه من أجل كل داطصي بس سس ري و السعا مر و 
: 9 
ا 
6 
4 - لتكن (,۷) منتالية عددية معرّفة من أجل كل عدد طبيعي 7 ب: 1د رد 
) عن قيمة العدد الحقيقي © حتى تكون (,1) متتالية هندسية أساسها + . 


۵ _- مر » 1 1 1_ Fr n‏ 
ب) نضع 1< ۰0 احسب بدلالة 7: ا 0 و م3۷ ...+ 3۲+ و < برگ. 


التمرین الرابع: (07 نقاط) 
“م و ع الدالتان المعرّفتان على ]مه +:1-] ب:( 601-6 - 327 - (2) f‏ و ×6 - 322 - (0)ع . 
وليكن (/6) و (/6) تمثیلهما البياني على الترتيب في المعلم المتعامد والمتجانس ( , 7 :0). 
1- بين أنَ +=(×) ر 10 و احسب (×)ع صتا . 
2- ) بيّن أنّ (* ٤‏ -1()1- 6)۲ = («)"'/رء ثم ادرس إشارة (×)' على ] هه +:1-]. 
ب) شگل جدول تغيرات كل من 7 و م على المجال ] مه +:1-]. 
3- بين آن المعادلة 0 = ()/. تقبل حلا وحيدا :© على المجال ] 40+:1]: تحقّق أن 2 > © >1 ۰ ثم أعط 
حصرا للعدد ,0 بتقريب ۲" 10. 
4 - أ) احسب [(<) ع - (3) /] 1152 . فسّر النتيجة بيانيا. 
ب) ادرس وضعية المنحني (6) بالنسبة للمنحني ('€)» ثم ارسم (6) و ('6). 
5 - بين آن معادلة المماس للمنحني ( €6) عند ,0 = × هي (0 -1()۲- ,30/0 ( . 
6- أ) عيّن العددين الحقيقيين © و » بحيث تكون الدالة ۲ 6( +-۲) جا أصلية الدالة *-م2 ج۳د. 
ب) نضع ×|( )۾ -(2)/] | = .1. بين أنّ (30)0-1< بر ثم أعط تفسيرا بيانيا للعدد .1 . 


> >[ 2 
تا اس اس ۰۳۸۳ 1۰ ر د (30) تیا البياني. 


h(x) = 2)20( X> 0‏ 
أ) بيّن أنّ 7 غير قابلة للاشتقاق عند النقطة ذات الفاصلة 0 = م×. ماذا تمثل النقطة © بالنسبة 1( 40)؟ 
ب) شكّل جدول تغيرات الدالة ۸ على ]مه +:1-]. 

ج) ارسم نصفي المماسين 1 (6) عند 0 = 10 » والمنحني (/) في معلم آخر. 


انتهی الموضوع الأول 
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المؤسسة الخاصّة الرّجاء والتفوّق ( بوزريعة) 


التمرين الأول: (05 نقاط) 


دورة ماي 2022 


لكل سؤال جواب واحد فقط صحيح من بين الأجوبة الثلاثة المقترحة» عيّنه مع التبرير. 


السؤال 
المنحني (6) الممثل للدالة ‏ المعرّفة على 8 ب: 
۱ --: -()/» يقبل مستقيما مقاربا مائلا معادلته: 
3 ِ 


الدالة الأصلية للدالة م المعرفة على ]مه +:0[ 
: 1 3۳ 1 
لب . > 0 | = - 
د چ و . رل چم عند ع هي 
المتتالية (, المعرّفة من أجل كل عدد طبیعی 
١ 3‏ 
* 1 7 بالعبارة: ( + )صا cv, =n‏ هي متتالية: 
جر( المتلية المعزفة ب : 4 ۵ رب 
نضع ,1 + . . . + 10+ ,1= بر عبارة ,رت هي: 
lim [In(e* -2x+3)- x] 5‏ تساوي: 
حل المعادلة التفاضلية * 2+1(6) = ر + ار 
الذي یحفق 0 - (1-) هو: 


التمرین الثاني: (04 نقاط) 


الإجابة ا) 
1-1 < * 


ا (10+2آ) 
2 
تزايدة تماما 
ومتباعدة 


(x” ات‎ 


الإجابة ب) 


y= 2+1 


100101۲ + 2) +1 


متناقصة تماما 
ومتباعدة 


* (1+ + عز) 


إعداد: عبد المطلب 


Inlnx +2) 


تزايدة تماما 
ومتقارية 


لدينا ثلاثة أقفاص» في كل قفص عشرة طيور. القفص ,© يحتوي على 6 من طائر الحسون (ه) 
و4 من الكناري (8)» القفص م) يحتوي على 5 من طائر الحسون (لى) و5 من الكناري (13) 
القفص و0 يحتوي على 7 من طائر الحسون (4) و3 من الكناري (8). 
نرمي زهرة نرد مكعبة ومتوازنة لها ستة أوجه مرقمة من 1 إلى 6. إذا ظهر الوجه الذي يحمل الرقم 3 نسحب 
طائرا واحدا من القفص 01» وإذا ظهر الوجه الذي يحمل رقما زوجيا نسحب 1415[ واحدا من القفص رح ولذا 


ظهر غير ذلك نسحب طائرا واحدا من القفص ). 


1 - أنشئ شجرة الاحتمالات التي تنمذج هذه الوضعية» ثم بيّن أنّ احتمال سحب طائر الحسون 5 - (8)م . 
2 إذا سحبنا طائر الحسون» ما احتمال أن يكون من القفص ,؟ 
3- نضيف إلى القفص )» 7 طيرا من طائر الحسون (4) ثم نكرّر عملية السحب السابقة. 


7۱ + 5 


أ) نن أن احتما الكنادى ‏ دم 7 _ 
) بِيّن أن احتمال سحب الكناري 6010 


ب) عيّن قيمة 7 حتى تكون الحادثتان: السحب من د٣‏ وسحب الكناري (8) مستقلتين. 
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= (8)مء ثم عيّن أكبر قيمة للعدد 7 بحيث .P(B)>}‏ 


التمرين الثالث: (04 نقاط) 
(,,1) المتتالية المعرّفة بحدها الأول ,0 = ر» ومن أجل كل عدد طبيعي ۰10 ١/2‏ + *(2/+- ,ل1) = برا 
1 - عيّن قيم العدد الحقيقي .0 حتى تكون (,1) متتالية ثابتة. 

نفرض في باقي التمرين أنّ المتتالية (,») غير ثابتة ون .2+1/.-.0. 

- أ) برهن أنه من أجل كل عدد طبيعى 7 فإنّ 2 > >u,‏ ۰/2 

ب) بيّن أنّ المتتالية (,1) متناقصة تماما. استنتج أنّ المتتالية (,:) متقارية ثم احسب نهايتها. 
3- (,«) المتتالية العددية المعرّفة من أجل كل عدد طبيعى ۸ ب: (2/-- ,)18 ,۲. 

) برهن أن (,«) مثتالية هندسية یطلب حساب أساسها وحدها الأول. 

ب) اكتب عبارة ,1 بدلالة ۸ ثم ,» بدلالة 7. تأكّد من النهاية المحصل عليها في 2 - ب). 

ج) نضع من أجل كل ۰ 0 ا كر ,5. بین أنّ: 2 م1(1- م) = ,5. 

د) نضع من أجل كل ٭۸٣‏ عم 1ہ ...لب = احسب ,5 بدلالة 0. 


التمرين الرایع؛ (07 نقاط) 
1 - نعتبر الدالة 8 المعرفة على المجال [ 00+ ; 0 ب: 06 + ۵ -2 < (3) ع 
1 - احسب (»)'ع ء ثم بيّن أنّ الدالة بم متزايدة تماما على المجال ] 00+ : 0 [. 
2- بيّن أنّ المعادلة 0 - ()م تقبل حلا وحيدا 0 حيث 1,55 > 0 > 1,54 ثم استنتج إشارة () ع . 
1 - نعتبر الدالة ر المعرفة على ] 00+ : 0[ ب: دم = 
ليكن ( 6) تمثيلها البياني في المستو المزود بالمعلم المتعامد (/ , 7 :0) . 
1 - أثبت أنه من أجل كل 0 < × فإن: لياع = (1)"/ . استنتج اتجاه تغیر الدالة /ر. 
2- احسب (1) / 11 (أعط تفسيرا بيانيا) ادا > ثم شكُل جدول تغيرات الدالة /ر. 
0 
- أ) احسب[ «1 - (<)/] 1ا . ماذا يمكن قوله عن المنحني( ) والمنحني("6) الممثل للدالة 12؟ 
- ) بين أن [4+8)-10-2. باستخدام حصر العدد 0 بيّن أنّ 0,32 - > (0) > 0,34 -. 


0 
ب) احسب (4) ۶ و (6)/ ثم ارسم (6) و(6). صعا- | | و صع2- | 7 |. 
ج) باستعمال المنحني (€) قيم الوسيط الحقيقي 7# حتی تقبل المعادلة )£ = )7 حلين متمایزین؛ 
كل منهما آکبر تماما من 1 
5 - ۸/۱ نقطة من ( 6) فاصلتها ول المماس للمنحني ( ) في النقطة ۸۸. بيّن أنّ (::1) یشمل النقطة 
[4-: ۸(0 إذا تحقّق: 0= (د م21 +1-)(26- ند) . استنتج عدد المماسات 5 التي تشمل ۸: 
6 - 2 عدد حقيقي أكبر من 1. احسب ب "0 المساحة (.4)0/ لمجموعة النقط ((:1/)2 من اتوي حيث: 
7 > > 1و ٣1ک‏ « > () /رء ثم احسب 1 0 ک و im‏ . (ضع 11 وتذگر أن += $ (lim‏ 


انتهى الموضوع الثاني 
58 وفقكم الله أعزائق الطلاب فق البكالوريا 


3 با و‎ ARO 
E کک ی سس 4 سس و عو‎ 
7 براح‎ SOs 0 xX د رقع‎ e) 


3 هت 


0 2 يد و 


۳ اسل ر صا 1 الصعيعة م جا ۳ لیم 3 :. ۳ 
es 1 3 0 3‏ كت TCT E‏ 5 7 
ا E‏ ترجہ ان 8 0 تسمل ان 00 
1 1 در پا ور( ۵ م2 و ۵ Mngt‏ وت 0< 21 
i >0‏ و حمادة. كمال ع دنا O‏ جوا ْ هت 


۳ لات‎ 7 50 ۳/8 U n (UY > 0 ب‎ 


0 oe. 
1 55 ale 4 Ek ود وه 7ب" تا‎ 
و حصودة عن اله سغل قي هنا نظا‎ es lie (in) 
7 0 - .لا 2 - - 2 - لل‎ ٠ 
e lh Mate he ل‎ (ntl) 6م 2 کک‎ E Sle 
لمت‎ Ms 45) 9 : 20 الممسيسة هو ج) ۵ 2 ۲۱ > ۸ ؟‎ ٩ أ مد جا جاب‎ 
بل‎ > uf ب شر‎ 2 Mn ETE 2 vî له 0 ' ترمن‎ 
جر 2 ملا‎ E 15 ¢ ۳ 


ولدیتا : لاه € تلا و مت سل 


۱ ۳ 0 0 ۱ ۳ )2(۷- o 0 >» 
۱ 9 ۱ ^ (مرفنة الحضي]‎ ٠ e 


4 


ا ۳ 00 


: e AC E. E KE e EST 
مس تحت و کا‎ 
۱ Cg- کک‎ No 
..... عر‎ 
Cs 00 3 f: E 


0 ( ۷ 36 تست = )۳ 
e‏ 
| 2 0 ممع ۶ و ااه RY ۳ i i‏ 
وک ل بسک ان مکی ام 0 و م" 00 0 E‏ 
nA o 7 e) 777 [- 7-4‏ ار 2-4 ۶ » 


2 


العم ها تكن سي از کی j= fa) E Je ADO-EV NS waz‏ 
وله شک لیا هلد نس انماما ير بلط لم يشا... 0 )۴ 0 کت 2 4 


FD)‏ چ - )چ د مس (1-ه) 24 - هس ( )ام حور 
ETS 0 7 E 53 ۱ 59 7 000 -‏ - ادع .لط 52 [ex‏ ` 
تن بو عقن F00 > i‏ ۳ ۲۲ یت 
3 و وس ھک “صلی ید مه (1-»د) 
F۴ 2‏ ۱ 
xe] | ۳‏ كه اهعم د وال lf gde = re he te‏ 1 


3 -۸) 60 د ای با - 6 > 
1-26 ولا ادير ل CIS‏ )4-4( 6ح 1 0 
SEE RE‏ 2۳ و کک مر ما 4 0 0 


0 2260 هل لیر ت ميازع‎ ۶0 e وت ی‎ 
im EEO fl r iM 3 3 (1 ا اي‎ e بعد‎ RL e سوم‎ 
5c o xX = XO 0 ۳*۰3 دت‎ 


2 او ج 9 د 42( 2) سل = 
E‏ ۹ 
۱5 


هشر اداه دايز xs‏ 


e ME E E 5 : 9 ل‎ 
0 0 ( کک‎ -4( - 0 0 9 0 1 ۳ 3 e م‎ 


2 7 ۳7 4 (o : و متا حسب‎ E 
و6 <4 4د 7 چم النقطة و ۱ سفن نقطة. وه‎ 7 40 


هگ و >( aT‏ ی 3 E‏ 


+ ١ نص‎ 


RL لبن ۰ 5 6 ا‎ 1 ۳۷۳ E و‎ e 


وصسة. (Sl‏ ی €( عتما ران .بجوار ی 
ب)اشارة 6۰۵2۴ : ]صا € x‏ زع كحي 1 E‏ لهم 
شه رص )تمر زهت ) | 


(EJ ۱۵ (EFT x Ear 


ی 21 


دلر 


د 


2 


2 2: گے‎ 2 5 ۱ ۱ 
P(A] z= 2 FF 3 5 ۲ > Jo” 3 2 کر ےل‎ 


و Aj: Yeho TEY‏ همم 
E e.‏ = 


9۳ 


ant)‏ ® ع ی 

9 ۱ e et i E Ç0 ۸+ --0-ع‎ 2 EFO 3 دا‎ 
n+ 1 2M يعي. دک‎ 0-2 f= 3 17 ا‎ RS UN 3 ElÎ 
2 0 م 7 3 بت‎ 0 


3 0 م ۳ م 


OE o‏ ا 
e+ 1 + fetdu)‏ کی 


و“ 


باسئعما ل علا قلا شال مجر: ی 5۸ e‏ کک 0 0 1 


:| زه )و 
.0 ا e‏ ل“ 4 کک ا 


۹ 


5 امه باب" 0 ۱ ۱ ۳7 ایگ بعد > = ملاح ولا < ,بل 
بر 3 Dk‏ سوم 6 0 0 ند د 1 + - ) = 2 يه 0 ( سماد ») (ق 0 
x‏ 
(l= ef: n € 2 e ۳-۹ ۳ 7 0 AL... 21 000‏ 8 5 ی ۶ 
a ln. e e‏ ۱ 


- 00 و ی مج ۳ 1 > 2۷2 6 3 4+ 0 2 Vz‏ د رس 
ك Ot 22 e>‏ >> سرك U‏ ومنه en EN‏ 


jz 9‏ ھک e u‏ 
در 2 0 ی وس جاک 3 


a‏ ی قاقز رن ن ناخ سم 
i Mna z= ۳‏ := ولا سا 


ENE ۳‏ > ).مه ول Cute‏ 7 5 ا (E‏ ا 20 

۰4,( 9 ref ۰ : [2,4 (uJe + ا ا موه‎ aM 
0 e E رو “لد ين : سم‎ ۳۹ 6 2 ۱۳۹ (fF 47 
9 هگ‎ ۵0-6100 0 
ار‎ 00 40/54 0 
نج کج‎ EA FEES ا‎ 4069 
: (+ ك ورف 2ع > ل‎ £34 
) eg 2-0346 4- مرو و‎ 34 


e 


۱ ا E.‏ 
ساو ا ار ا 
e = ۳ 97‏ 2 مت 7 


- +14 5 30 ومنه ل 
غ) و حستمرة و رهظ عال ]15۷05۶ 

o>. 0‏ (ک 205 وف مهد( ۰15 « .جسپ.. 
مرمنة العم إطئومطة gods‏ تقوم »| 


K+ 
272 


9 8 7 6 5 34 
ات | 


0 ۱ ۱ ۱ 
۱ 


.شارت 00 ...سپ وس ۱ ۳ ۱ ۱ سا 
)- 6و عمج كشا »ماع ري 6-0 4T a > Fc.‏ 12 > ۱ 
KHE. 7‏ ۳ 9 


- رم‎ (e = xe) + f (xa) ع)‎ 
رها ماک‎ + Ee) 


وا لسر بیس . 


0 


e 


- موق‎ + 2 ente 4 Okan Ko = “Ke 


۱ دع j 2€ + 2 Mx (2e +K)‏ ۷2 
ساسع (Korte)‏ (و هر شوب 
۵ 4-210 . علا Gezê).‏ . و0عم(-26 Me zde Jl‏ 
متاك مصاسیل عنم +ع و >۷ دكملل ن النقئلة 


6ظ4 یت نی 2 ا 5 


yf =. i E) = =0 o 
یار 7 کک کک‎ (e) ومنه‎ 


3 0 ا‎ a e 


e. کک 2 ا‎ E 


20 ره - 
ES‏ و 


